Korespondenc¢ni seminaif MFF UK pro zakladni skoly Reseni 1X.1.2

Uloha 1.2 ... Prohlidka hradu 5 bodii; (chybi statistiky)

Organizatori Vyfuku si o prazdninach privydélavaji jako priivodci na hrade,

kde jsou 3 riizné dlouhé prohlidkové trasy a kazdou provazi jiny priivodce.

Juléa ma& trasu dlouhou 30 minut, Marta 40 minut a Kéja 45 minut. Rano

zacCinaji vsechny tri provazet v 9 hodin u brany. V kolik hodin se vSechny opét 0 o
potkaji u brany, jestlize navstévniky provazeji nepretrzité cely den?

Nejdrive si miizeme predstavit ¢asovou osu a ¢asy na ni podle toho, jak organizatorky provadi
své trasy. Jako prvni bude mit hotovo Juléa, musela by ale ¢ekat 10 min na Martu, a tudiz bude
pokracovat. My hleddme takovy cas, ve kterém vsechny ti organizatorky ukonci svoji prohlidku
soucasné. Muzeme tedy jednotlivé Casy sklddat na casovou osu, dokud vsSechny t¥i celkové
intervaly nebudou stejné. K tomu se v matematice vyuzivd nejmens{ spoleény nésobek (NSN)
téchto tri Cisel. Ten se ndm hodi, protoze ndm dokaze fici, jak musime zkombinovat rtzna
¢isla tak, abychom z nich dostali co nejmensi ¢islo, které je mozné ziskat zndsobovanim jejich
spolecnych c¢asti. Proto si jednotlivé ¢asy rozlozime na prvocisla:

t; =30min =2 -3 - 5min
tMm = 40min = 2% - 5min

tk = 45min = 3% - 5 min

NSN se sklad4 nésledovné — z danych cisel vytvorime soucin nejvétsich mocnin od kazdého
¢isla. V nasem prikladé by to tedy vypadalo:

tnsn (E; tars b ) = tnsn(30;40;45) = 2° - 3% . 5 min = 360 min

Nejkratsi cas, po kterém se ti organizatorky sejdou, je 6 hodin. Julca, Marta a Kéja se stfetnou
zase u brany az v 15:00.

Miuzeme se ujistit, Ze kazdé z provézejicich stihla udélat celociselny pocet prohlidek — kdyby
ne, tak by nasSe reseni nebylo spravné.

Jul¢a m4 trasu 30 min, stihne tedy udélat 360/30 = 12 prohlidek. Marta se ¢tyficetiminu-
tovou trasou stihne udélat 360/40 = 9 prohlidek a Kéja s trasou délky 45 min pak 360/45 =
= 8 prohlidek.

Pocty prohlidek nam vysly celoc¢iselné, coz znamend, Ze nase feseni je spravné. Mlzeme si
také vSimnout, ze tyto poCty nemaji spolecného délitele — kdyby mély, holky by se potkaly uz
predtim.
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