Korespondenc¢ni seminaif MFF UK pro zakladni skoly Reseni XIL.VI.1

Uloha VI.1 ... Drbarna 5 bodii; pramér 4,00; Fesilo 20 studentt

Ester si v pondéli napldanovala na vikend tajny vylet do Frydku-Mistku a rozhodla se podélit
0 své tajemstvi se svymi tremi kamaradkami. Nésledujici den kazda z téchto kamaradek ono
tajemstvi vyzradila dalsim trem kamaradkam. Timto stylem to pokracovalo i dalsi dny, pricemz
ani Ester, ani kamaradky, které tajemstvi jiz jednou rozsitily, jej znovu nikomu nerekly. Kolik
lidi bude tajemstvi znat v patek?

K feSeni naseho prikladu mizZeme vyuzit rozmanité postupy. Lze jednoduSe pouzit grafické
feseni ¢i zapis dat do tabulky. Pojdme se ale podivat, jak lze pii feSeni vyuzit znalosti po-
sloupnosti. Ester fekne své tajemstvi tfem kamaradkam, kazda z nich ho povi dalsim tfem a ty
dalsim atd. V pondéli se vyzrazenim tajemstvi pomyslné rozjela tzv. geometrickd posloupnost,
tedy posloupnost ¢isel, kde kazdé nasledujici je ndsobkem toho predchoziho.

Co jednotlivé ¢isla v této posloupnosti predstavuji? Jsou to pravé pocty kamarddek, které
se v dany den Estefino tajemstvi dozvédély. Prvni den se dozvi tajemstvi 3 divky. Prvni ¢len
nasi posloupnosti je tedy a1 = 3. Druhy kazda z téchto 3 kamaradek povi tajemstvi dalsim 3,
dozvi se ho tedy dalsich a2 = a1 - 3 = 9 divek. Takto to pokracuje déle, pricemz sousedni ¢isla
v posloupnosti se vzdy lissi o nasobek 3. Ten se nazyva kvocient a obvykle se znadci q.

Méme tedy:

a=3, a=3", a3=3,

atd. az po as, nebot to odpovida poctu divek, které se tajemstvi dozvi v patek. Sectenim vsSech
¢lent nasi posloupnosti pak ziskame celkovy pocet kamaradek.

a1 +as+as+as+as=3+9+ 27+ 81+ 243 = 363

V péatek tedy bude znat tajemstvi 363 kamarddek. Samoziejmé by bylo rozumné zahrnout do
lidi, ktefi tajemstvi znaji, i Ester. Za timto tcelem bychom mohli pri¢ist vcelku logicky clen
posloupnosti ap = 1 a obdrzime jako findlni vysledek 364.
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